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1. Niech (2, %, P) oznacza model Kolmogorowa. Pokaza¢, ze dla A, B € X:

(a)
AUB =AU (AN B),

B=(ANB)U(A°N B).

(b)
P(AUB)=P(A)+ P(B)— P(ANB).

2. Wiadomo, ze dla zmiennej losowej X mamy:
X(92) =11,2,3,4}, P{w € Q: X(w) =1}) = ic, dla pewnej c € R.
Obliczy¢ dwoma metodami P({w € Q: 2 < X(w) < 3}).
3. Zmienna losowa X ma gestosé
f(t)=ct, t€(0,1), f(t)=0,t¢ (0,1).

Wyznaczy¢ funkcje dystrybuanty, a nastepnie dwoma metodami obliczy¢
P({we Q: X(w)>0,5}).

4. Obliczy¢ warto$¢ oczekiwana i wariancje dla zmiennych losowych z zadania
213.

5. Pokazaé, ze
var(aX + b) = a’var(X).

6. Wiadomo, ze X € B(n,p), Y € B(m,p) oraz X i Y sa stochastycznie
niezalezne. Uzasadni¢, ze X +Y € B(n +m,p).
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7. Wiadomo, ze X € B(n,p). Uzasadnié¢, ze
X - 1 t 12
P({w e N: M < t}) R —/ e 2dx
np(l —p) V2 J=oo
dla duzych n.

8. Dana jest macierz P € My,,. Kiedy P jest macierza rozkltadu pewnego
dwuwymiarowego wektora losowego? Kiedy zmienne losowe reprezentujace
ten wektor sa stochastycznie niezalezne?

9. Dana jest macierz P reprezentujaca rozktad taczny wektora losowego (X,Y),

gdzie:
0,1 0,2 0,3
b= [0,1 0,1 0,2]
oraz
X(2)=A{1,2}, Y(Q) ={3,2,1}.
Obliczy¢:

(a) cov(X,Y).

(b) p

(c) Sprawdz1c czy zmienne losowe X, Y sg stochastycznie niezalezne.
)

(d) Sprawdzié¢, czy zmienne losowe X, Y sg liniowo zalezne.



